
7. Roga	

Definicija

Neka su a1, . . . , an poluprave u prostoru sa zajedniqkim

temenom O. Lik koji se sastoji iz uglova∠[a1a2],∠[a2a3], . . .∠[ana1], pri qemu svaka dva susedna ugla

nisu komplanarna , je rog	asta povrx.

Poluprave ai su ivice, uglovi ∠[aiai+1]
su strane ili p	osni, taqka O je teme

te povrxi. Ako bilo koje dve p	osni,

sem susednih, nemaju zajedniqkih taqaka

(sem O), onda je rog	asta povrx

prosta, a inaqe je slo�ena.

Definicija

Ako postoji bar jedna ravan koja

sadr�i taqku O, dok su sve ostale taqke

rog	aste povrxi sa iste strane te

ravni onda je rog. pov. jednostrano

raxirena.

Uoqimo, ta ravan nije jedinstvena.

Teorema (7.1)

Postoji ravan koja seqe sve ivice i sve p	osni jednostrano

raxirene rog	aste povrxi Oa1 . . . an. Taj presek je n-tougao.
On je prost akko je Oa1 . . . an prosta.



Dokaz. Neka je π ravan koja sadr�i O t.d. su sve ostale taqke

rog. povrxi sa iste strane π. Neka je p ⊂ π prava, O ∈/p i σ0
poluravan ravni π koja sadr�i taqku O.

Neka su A′i ∈ ai proizvo	ne i σi poluravni sa rubom p, t.d.

A′i ∈ σi .
Poluravni σ1, . . . , σn i σ0 razla�u prostor na diedre. Dva od

�ih za p	osan imaju σ0, a jedan od ta dva je konveksan. Neka je

to σ1σ0.

Pri tom su diedri σiσ0, i ≥ 2 isto konveksni, a poluravan σ1
im svima pripada. Zato, σ1 seqe proizvo	nu otvorenu du�
kojoj su temena na p	osnima diedra σiσ0, pa seqe du�i
A′iO, i ≥ 2 u taqkama Ai . Neka je A1 = A′

1
. Zato ravan koja

sadr�i σ1 seqe sve ivice rog. povrxi.

Ta ravan seqe ravan ugla AiAi1 po pravoj,

a �en presek sa uglom ∠[aiai+1] je du�
AiAi+1. Dakle, presek je ravni n-tougao.

Ako n-tougao nije prost, onda se neke

dve nesusedne ivice AiAi+1 i AjAj + 1
seku u nekoj taqki X , koja onda pripada
uglovima ∠aiai+1 i ∠ajaj+1, kao i

poluprava OX . Zato se i te nesusedne

p	osni seku po polupravoj pa i rog.

povrx nije prosta.
Obrnuto, ako rog. povrx nije prosta, neke dve nesusedne

p	osni se seku po polupravoj koja poluravan σ1 seqe u nekoj
taqki X . Tada X pripada i σ1 i ∠aiai+1, tj. pripada du�i
AiAi+1. Sliqno X ∈ (AjAj+1), pa se i nesusedne ivice n-tougla
seku, te ni on nije prost.



Definicija

Neka taqka X ne pripada prostoj, jednostrano raxirenoj rog.

povrxi Oa1 . . . an. Ako poluprava OX seqe unutrax�ost

poligonske povrxi A1 . . .An onda je X unutar Oa1 . . . an, a
inaqe je izvan Oa1 . . . an.
Skup svih taqaka unutar Oa1 . . . an je unutrax�ost, a svih

taqaka izvan Oa1 . . . an spo	ax�ost Oa1 . . . an.

Primedba Ravan koja seqe sve ivice i p	osni

jed. rax. rog. povrxi nije jedinstvena. Mo�e se

pokazati da je prethodna definicija dobra, tj. ne

zavisi od izbora preseqne ravni.

Primedba S obzirom da ni unutrax�ost ni spo	ax�ost

A1 . . .An nisu prazni skupovi, neprazni su i unutrax�ost i

spo	ax�ost Oa1 . . . an.

Mo�e se pokazati:

- Ako su dve taqke povezive u skupu S ∖Oa1 . . . an onda su one

ili obe unutar ili obe izvan Oa1 . . . an.
-I unutrax�ost i spo	ax�ost Oa1 . . . an su povezani likovi.

Dakle, spo	ax�ost i unutrax�ost su dve klase ekvivalencije

u relaciji povezivosti parova taqaka na skupu S ∖Oa1 . . . an.

Definicija

Neka dve rog	aste povrxi Oa1 . . . an i Oa′
1
. . . a′m

imaju zajedniqku p	osan Oaiai+1 = Oa′ja′j+1 koja
pripada ravni σ. Neka su ostale taqke te dve
povrxi sa raznih strana ravni σ.
Te dve rog. povrxi su onda nadovezane. Unija svih

�ihovih p	osni, sem Oaiai+1 = Oa′ja′j+1 je ponovo
rog. povrx, za koju ka�emo da je dobijena

nadoveziva�em poqetne dve.

Teorema (7.8)

Rog	asta povrx dobijena nadoveziva�em konaqnog niza

prostih, jed. raxirenih rog. povrxi, od kojih su svake dve

susedne me�usobno nadovezane, a koje sem toga nemaju drugih

zajedniqkih taqaka, razla�e prostor na dve oblasti. BD

Mo�emo da uradimo i obrnuto. Neka je

R = Oa1 . . . an proizvo	na, prosta rog.

povrx. Neka je π ravan, O ∈ π. π seqe tu

rog	astu povrx po skupu polupravih

kojih ima paran broj.

Ako su to poluprave b1, . . . ,b2k mo�emo

posmatrati deo R sa jedne strane ravni

π i uglove ∠[b1b2], . . . ,∠[b2k−1b2k].
Oni zajedno tako�e qine jednu rog.

povrx R1.



Sliqno, uglovi ∠[b2i−1b2i ] i taqke povrxi R sa druge strane

ravni π qine drugu rog	astu povrx R2. Tada su R1 i R2

nadovezane,a �ihovim nadoveziva�em dobijamo R.
Mo�e se pokazati da svaku prostu rog. povrx mo�emo na ovaj

naqin, u konaqno mnogo koraka, razlo�iti na jednostrano

raxirene povrxi.

Zato svaka prosta rog. povrx (jedn. raxirena ili ne)

Oa1 . . . an razla�e prostor na dve oblasti.

Definicija

Svaku od ovih oblasti nazivamo otvorenim rog	em, a povrx

Oa1 . . . an je �egova granica. Unija otvorenog rog	a i �egove

granice je zatvoreni roga	.

Primer Specijalno, za n = 3 roga	 nazivamo triedrom.


